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Théorie structurelle des graphes, optimisation, coloration.
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k-coloration

On peut alors associer a un graphe G le probleme de décision
suivant. Est-il possible de colorer proprement G avec au plus k
couleurs? Ce probléme porte le nom de k-coloration.

Dans le cas général ce probleme est NP-complet.
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Théoreme, F. Maffray, L. P.

Il existe un algorithme polynomial qui détermine si un graphe G
sans Pg ni taureau ni gemme est k-colorable et produit une telle
coloration si elle existe.

Idée de la preuve

En analysant finement ces graphes, on peut déterminer précisément
leur structure. Avec cette structure précise on est alors capable de
décider de la 4-coloration (ou k-coloration) efficacement.
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X n’est pas vide 6
Vs est complet a V3 U...UVy

W est complet a X et anti-complet a V3 U... UV}

Zy est complet & X

Toute 4-coloration de G'\ Zy s’étend a une 4-coloration de G
On peut supposer que X est une clique et que |X| <3

Si |X| > 2, soit P = {vy,ve,v3,v4,05} UX

On peut tester efficacement 'extension de la coloration a V/(G) \ P
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Conjecture S. Huang 2013
Le probleme de la 4-coloration peut étre décidé en temps
polynomial dans les graphes sans Pe.



Merci pour votre attention.
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